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on en conclura que l'indice du rapport -, correspondant à l'un des
IL
points de rencontre de la courbe OS et de celle que représente l'équation (2), offre le même signe que la fonction dérivée
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THÉORÈME III. —- Les mêmes choses étant posées que dans le théorème II, désignons par v=f(x,Y*) une seconde fonction de x, y. Admettons d'ailleurs que les deux fonctions u, 9 soient non seulement finies, mais continues et la seconde différente de. zérô^ pour tout point situé sur le contour OS; alors, en supposant u et 9 exprimés sur le contour OS en fonction de la seule variable s, on aura
03)                                     ;/    f.   =o.
Démonstration. — La fonction 9 conservera le même signe pour tous les points du contour OS, puisqu'elle y reste finie et continue sans jamais s'évanouir. Cela posé, concevons que l'extrémité de l'arc s9 ou le point S, fasse le tour de la courbe OS avec un mouvement de rotation direct; pendant ce mouvement, le rapport - des deux fonctions
continues 9 et u ne pourra changer de signe qu'en passant par l'infini, et passera évidemment autant de fois du positif au négatif que du négatif au positif. Donc, parmi les indices de ce rapport qui différeront de zéro, le nombre de ceux qui se réduiront à — i sera égal au nombre de ceux qui se réduiront à -h i. Donc la somme de ces indices ou
l'indice intégral de - sera nul et vérifiera la formule (3).
Corollaire L — En prenant 9 = i, on réduit le théorème III à la proposition suivante :t à ces deux points seront dçs quantités de même signe (lemme I). Donc la valeur de u, variable
